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Propozycja wykladu dla uczestnikow studiow doktoranckich

Miara i catka

Wyktad bedzie poswigecony klasycznym zagadnieniom, na oméwienie ktorych w
trakcie studiéw | i Il stopnia jest coraz mniej czasu. Zostang pokrétce, na ogét bez
dowodow, przypomniane pojecia i fakty z zakresu teorii miary i catki, ktére zwykle
znajdujg sie w kursowym wyktadzie z Analizy matematycznej. Précz tego zostang
szczegotowo, z dowodami i przyktadami, omowione nowe fakty, rozszerzajgce teorie
i pokazujacy jej wazne zastosowania, miedzy innymi w probabilistyce, teorii
ergodycznej i teorii operatorow. Wyktad, jak sgdze, bedzie przydatny dla wszystkich
tych, ktérzy prowadzg badania wtasnie w tych dziedzinach.

Wsréd omawianych zagadnien znajdg sie:

. Struktury zbioréw

. Funkcje addytywne i o-addytywne zbioru

. Miara

. Miara zewnetrzna

. Miara Lebesgue’a jako przyktad miary Haara

. Produkt dowolnej rodziny miar probabilistycznych

. Funkcje mierzalne. Rozne rodzaje zbieznosci ciggéw funkcji mierzalnych
. Catka Lebesgue’a

. Catka jako funkcja zbioru

10. Catkowanie przez podstawienie

11. Operator Frobeniusa-Perrona. Miary niezmiennicze

12. Miary borelowskie w przestrzeniach metrycznych. Twierdzenie Ulama
13. Rozktady Hahna i Jordana

14. Bezwzgledna ciggtos¢ o-addytywnych funkcji zbioru. Twierdzenie Radona-
Nikodyma
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